实变函数 复习资料
一、单项选择题
1．下列集合关系成立的是（    ）




                    




                    

2．若是开集，则（    ）








                            
3．下列集合关系成立的是（    ）




 　    　




 　　　             


4．设是上一列非负可测函数，则（    ）




        




        
5．下列集合关系成立的是（    ）




                  




                  

6．若是闭集，则（    ）








                           

7．设为无理数集，则（    ）








 为闭集      是不可测集          

8. 若是闭集，则（    ）








                           
9． 下列集合关系成立的是（    ）




                  




               

10．设，则（    ）








                           

11．设为康托集，则（    ）








 是可数集             是不可数集   是开集

12. 设的有理数集，则（    ）








         为闭集               为不可测集
13．下列集合关系成立的是（    ）






 若则               若则






 若则             若则

14．设，则（    ）








                         

15．设，则（    ）










                 是中闭集    是中完备集


16． 


设，是上的可测函数，则（    ）




 不一定是可测集   是可测集




 是不可测集       不一定是可测集
17．下列集合关系成立的是（    ）




 　               　




 　　　              

18.  若是开集，则（    ）











 的导集     的开核            的导集

19.  设的康托集，则（    ）








 为可数集       为开集              
20、 



设是中的可测集，是上的简单函数，则（    ）






 是上的连续函数             是上的单调函数







 在上一定不可积           是上的可测函数
二、判断题
1. 可数个闭集的并是闭集。                                 （     ）
2. 可数个可测集的并是可测集。                             （     ）
3. 相等的集合是对等的。                                   （     ）




4. 称在上几乎处处相等是指使的全体是可测集。  （     ）


5. 可数个集的交是集。                                （     ）
6. 可数个可测函数的和使可测函数。                         （     ）
7. 对等的集合是相等的。                                   （     ）




8. 称在上几乎处处相等是指使的全体是零测集。     （     ）


9. 可数个集的并是集。                                  （     ）
10.零测集上的函数是可测函数。                            （     ）
三、填空题



1．设为集合，则    （用描述集合间关系的符号填写）





2．设，则    （其中表示自然数集的基数）




3．设，如果中没有不属于，则称是     集。
4．任意个开集的并是     集。





5．设、是可测集，且，则     



6．设中只有孤立点，则     






7．设是定义在可测集上的实函数，如果，是     ，则称在上可测。
8．可测函数列的下极限也是      函数



9．设，，则                 




10．设是上的单调增收敛于的非负简单函数列，则              
四、计算题




1. 设，其中为中有理数集，求.




2. 设为中全体有理数，，求.



3. 设，为康托集，求.


4. 设，求.




5. 设，为中有理数集，求.


五、证明题

1．证明集合等式：




2．设是中的无理数集，则是可测集，且
[bookmark: _GoBack]实变函数复习资料答案
1、 单项选择题

1. 
A   2.B  3.A   4.B  5    6.   7.C  8.B  9.B  10.A  11.B  12.C  13.   14.A  15.B  16.B  17.  18. B  19.    20.D
2、 判断题
1.× 2.√ 3. √ 4. ×5. √ 6.   7. × 8. × 9.    10.√ 
3、 填空题

1.
2.
3.闭
4.开

5.

6.
7.
8.可测

9.

10.
四、计算题




 1.解：因为，所以于，于是，


而在上连续，从而黎曼可积，故由黎曼积分与勒贝格积分的关系，



因此.






2. 法一：显然在上可测，另外由定义知，于

所以 

因此.



法二：易知对每个在上可测，且



而在上可积


又，其中
所以由有界控制收敛定理，





3. 因为，所以于

于是


而在上连续，所以



因此.



4. 因为在上连续，所以可测

又


而，所以.
因此由有界控制收敛定理





5. 因为，所以于

于是


而在上连续，所以黎曼可积，由牛顿莱布尼公式



因此


五、证明题
1．证明












2．证明  设是中的有理数集，则是可数集，从而，因此是可测集，从而可测，又，故是可测集.由于，所以


，故
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